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6 êëàññ

�åøåíèÿ è îòâåòû

1. Ñóùåñòâóåò ëè ÷åòûðíàäöàòèóãîëüíèê, íå îáÿçàòåëüíî âûïóêëûé, êîòîðûé ìîæíî

ðàçðåçàòü íà ñåìü òðåóãîëüíèêîâ, ïðîâåäÿ ðîâíî îäèí îòðåçîê?

�åøåíèå. Ñóùåñòâóåò. Îäèí èç ïðèìåðîâ ïîêàçàí íà ðèñóíêå.

2. Âåñíîé íà äà÷å ïîñàäèëè íåñêîëüêî ëóêîâèö ìíîãîëåòíèõ öâåòîâ. Îñåíüþ èç ïîëîâèíû

ïîñàæåííûõ ëóêîâèö âûðîñëè öâåòû è åùå ïî òðè íîâûõ ëóêîâèöû, èç òðåòè ëóêîâèö

âûðîñëè öâåòû è åùå ïî äâå íîâûõ ëóêîâèöû. Øåñòàÿ ÷àñòü ïîñàæåííûõ ëóêîâèö

ïîãèáëà. Íà çèìó âñå æèâûå ëóêîâèöû âûêîïàëè, è çàòåì åùå äâà ñåçîíà ñàæàëè âñå

ëóêîâèöû, âûêîïàííûå ïðåäûäóùåé îñåíüþ. �åçóëüòàòèâíîñòü ïîñàäîê ñîõðàíÿëàñü

â òîé æå ïðîïîðöèè. Êîãäà òðåòüåé îñåíüþ âûêîïàëè âñå æèâûå ëóêîâèöû, èõ îêàçà-

ëîñü 864. Ñêîëüêî ëóêîâèö ïîñàäèëè íà äà÷å â ïåðâûé ãîä?

(Ìíîãîëåòíèå ëóêîâèöû ñàæàþò êàæäûé ãîä. Îñåíüþ èç ëóêîâèöû âûðàñòàþò öâå-

òû è ïîÿâëÿþòñÿ íîâûå ëóêîâèöû. Ìîëîäûå è ñòàðûå ëóêîâèöû âûêàïûâàþò, õðà-

íÿò, ñëåäóþùåé âåñíîé ñàæàþò ñíîâà. Íî íåêîòîðûå ëóêîâèöû ïîãèáàþò.)

�åøåíèå. ×èñëî ëóêîâèö, ïîñàæåííûõ â ïåðâûé ãîä, äåëèòñÿ íà 6. Ïóñòü ïîñàäèëè 6x
ëóêîâèö, òîãäà â ïåðâóþ îñåíü âûêîïàëè (3x + 9x) + (2x + 4x) ëóêîâèöû, ýòî ðàâíî
18x ëóêîâèö. Ò.å. êàæäûé ãîä ÷èñëî ëóêîâèö óòðàèâàëîñü. Ïðîéäåì âñþ ïîñëåäîâà-

òåëüíîñòü ÷èñåë îáðàòíî.

864 → 288 → 96 → 24

Îòâåò. 24 ëóêîâèöû.

3. Êàðëñîí çàãàäûâàåò ÷èñëî 345609812. Ìàëûø ìîæåò ïåðåñòàâëÿòü ìåñòàìè ëþáûå

äâå öè�ðû ðàçíîé ÷åòíîñòè. Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî ìîæåò ïîëó÷èòñÿ ó Ìàëûøà?

�åøåíèå. Íàèáîëüøåå âîçìîæíîå ÷èñëî, êîòîðîå ìîæíî ïîëó÷èòü èç äàííîãî íàáîðà

öè�ð � ýòî 986543210. Åãî ìîæíî ïîëó÷èòü ñ ïîìîùüþ ñëåäóþùèõ îïåðàöèé:

345609812 → 346509812 → 436509812 →

→ 936504812 → 986504312 → 986504213 →

→ 986503214 → 986503241 → 986513240 → 986543210

Îòâåò. 986543210



4. Íà ðèñóíêå ìîæíî íàñ÷èòàòü âñåãî äåâÿòü ïðÿìîóãîëüíèêîâ. Äëèíû âñåõ îòðåçêîâ

a, b, c, d � öåëûå ÷èñëà. Ñêîëüêî ïðÿìîóãîëüíèêîâ íà ðèñóíêå ìîãóò èìåòü ÷åòíóþ

ïëîùàäü? Óêàæèòå âñå îòâåòû è äîêàæèòå, ÷òî äðóãèõ íåò.

�åøåíèå. �àññìîòðèì îòðåçêè a, b, a + b. Â çàâèñèìîñòè îò ÷åòíîñòè a è b, èç òðåõ

îòðåçêîâ äâà áóäóò èìåòü íå÷åòíóþ äëèíó, à îäèí ÷åòíóþ, èëè âñå òðè îòðåçêà áóäóò

èìåòü ÷åòíóþ äëèíó. Àíàëîãè÷íî, èç îòðåçêîâ c, d, c + d èëè äâà èìåþò íå÷åòíóþ

äëèíó, èëè âñå òðè ÷åòíóþ. Ïîëó÷àåì äâà âàðèàíòà íàáîðà ïëîùàäåé: åñëè õîòÿ áû

îäíà òðîéêà îòðåçêîâ a, b, a + b èëè c, d, c + d � òðîéêà ÷åòíûõ äëèí, òî âñå ïëîùàäè

íà ðèñóíêå ÷åòíûå. Åñëè êàæäàÿ òðîéêà, a, b, a+ b è c, d, c+ d, ñîäåðæèò â ñåáå ïî äâå

íå÷åòíûõ äëèíû, òî ïëîùàäè ñîîòâåòñòâóþùèõ ïðÿìîóãîëüíèêîâ áóäóò íå÷åòíûìè.

Ïîýòîìó ïðÿìîóãîëüíèêîâ ñ ÷åòíîé ïëîùàäüþ áóäåò èëè 9, èëè 5. (Íàïðèìåð, åñëè a, b

è c, c + d íå÷åòíûå, òî íå÷åòíûìè áóäóò ïëîùàäè ïðÿìîóãîëüíèêîâ ñî ñòîðîíàìè

a× c, a× (c+ d), b× c, b× (c+ d), à îñòàëüíûå ïðîèçâäåíèÿ ñòîðîí - ÷åòíûå.).

Îòâåò. Èëè 9, èëè 5.

5. Ó áàáóøêè åñòü ÷åòûðå êó÷êè ÿáëîê, â ïåðâîé 7, âî âòîðîé 8, â òðåòüåé 9, â ÷åòâåðòîé

13 øòóê. Èçâåñòíî, ÷òî â îäíîé èç êó÷åê îêàçàëîñü ÷åðâèâîå ÿáëîêî. Âñå ÿáëîêè íå

îòëè÷àþòñÿ ïî âèäó, õîðîøèå ÿáëîêè âåñÿò îäèíàêîâî, à ÷åðâèâîå îòëè÷àåòñÿ îò íèõ

ïî âåñó, íåèçâåñòíî, â êàêóþ ñòîðîíó. Ó áàáóøêè åñòü ÷àøå÷íûå âåñû. Êàê åé çà îäíî

âçâåøèâàíèå íàéòè äâå êó÷êè, â êàæäîé èç êîòîðûõ âñå ÿáëîêè õîðîøèå?

�åøåíèå. Íåîáõîäèìî ïîëîæèòü íà îäíó ÷àøó âåñîâ âñå ÿáëîêè èç ïåðâîé êó÷êè è

îäíî ÿáëîêî èç òðåòüåé, à íà âòîðóþ ÷àøó � îñòàâøèåñÿ 8 ÿáëîê èç òðåòüåé êó÷êè.

Åñëè âåñû ïðè âçâåøèâàíèè îêàæóòñÿ â ðàâíîâåñèè, òî â ïåðâîé è òðåòüåé êó÷êàõ âñå

ÿáëîêè õîðîøèå. Åñëè îäíà ÷àøà ïåðåâåøèâàåò, òî îáå êó÷êè, êîòîðûå íå ó÷àñòâóþò

âî âçâåøèâàíèè, ñîäåðæàò òîëüêî õîðîøèå ÿáëîêè.

Ñóùåñòâóþò è äðóãèå ðåøåíèÿ.

6. Íà îñòðîâå ðûöàðåé è ëæåöîâ ðûöàðè âñåãäà ãîâîðÿò ïðàâäó, à ëæåöû âñåãäà ëãóò.

Íåñêîëüêî îñòðîâèòÿí ñîáðàëèñü íà ïîëÿíå è ïðèíåñëè ñ ñîáîé êîêîñû, ïðè÷åì êàæ-

äûé ðûöàðü ïðèíåñ ïî 7 êîêîñîâ, à êàæäûé ëæåö � ïî 6.

Ïåðâûé îñòðîâèòÿíèí ñêàçàë: ¾Ó êàæäîãî èç íàñ îäèíàêîâîå êîëè÷åñòâî êîêîñîâ¿,

âòîðîé ñêàçàë: ¾Âñåãî ó íàñ 65 êîêîñîâ¿. Òðåòèé âîçðàçèë: ¾Íåò, ó âñåõ âìåñòå 61 êî-

êîñ¿.Ïîñëå ýòîãî êàæäûé èç îñòàâøèõñÿ ïðîèçíåñ �ðàçó ¾èç ïåðâûõ òðåõ ãîâîðèâøèõ

ðîâíî îäèí ñêàçàë ïðàâäó¿. Ñêîëüêî îñòðîâèòÿí ñîáðàëîñü íà ïîëÿíå?

�åøåíèå: Çàìåòèì, ÷òî âòîðîé è òðåòèé îñòðîâèòÿíèí ïðîòèâîðå÷àò äðóã äðóãó, ñëå-

äîâàòåëüíî, ñðåäè íèõ õîòÿ áû îäèí ëæåö. Åñëè áû ïåðâûé áûë ðûöàðåì, òî, ñóäÿ

ïî åãî âûñêàçûâàíèþ, âñå îñòàëüíûå òîæå äîëæíû áûòü ðûöàðÿìè (ó âñåõ áûëî áû

îäèíàêîâîå êîëè÷åñòâî êîêîñîâ, òàêîå æå, êàê è ó íåãî). Ýòî ïðîòèâîðå÷èò òîìó, ÷òî

â ïàðå âòîðîé-òðåòèé åñòü õîòÿ áû îäèí ëæåö.

Åñëè âñå ïåðâûå òðîå ëæåöû, òî òîãäà âñå îñòàëüíûå, ñêàçàâøèå �ðàçó ¾èç ïåðâûõ

òðåõ ðîâíî îäèí ñêàçàë ïðàâäó¿ òîæå áûëè áû ëæåöàìè. Åñëè âñå ïðèøåäøèå íà



ïîëÿíó � ëæåöû, òî òîãäà ó âñåõ îñòðîâèòÿí äîëæíî áûòü îäèíàêîâîå êîëè÷åñòâî êî-

êîñîâ, íî ýòî íåâîçìîæíî, ò.ê. òîãäà ïåðâûé ñêàçàë áû ïðàâäó, à ìû âûÿñíèëè, ÷òî

ïåðâûé � ëæåö. Èòàê, ïåðâûé ñêàçàâøèé � ëæåö, è â ïàðå âòîðîé-òðåòèé êòî-òî îäèí

ÿâëÿåòñÿ ðûöàðåì, à êòî-òî � ëæåöîì. Ïîëó÷àåòñÿ, îñòàëüíûå îñòðîâèòÿíå, êðîìå

ïåðâûõ òðåõ, ïðèøåäøèå íà ïîëÿíó � ýòî ðûöàðè, îíè ñêàçàëè ïðàâäó. Ïîñ÷èòàåì

êîëè÷åñòâî êîêîñîâ, êîòîðîå ïðèíåñëè ýòè ðûöàðè (êðîìå ïåðâûõ ãîâîðèâøèõ). Èõ

îáùåå êîëè÷åñòâî êîêîñîâ äîëæíî äåëèòüñÿ íà 7. �àññìîòðèì äâà ñëó÷àÿ:

1) Ïóñòü ëæåò òðåòèé, à âòîðîé ñêàçàë ïðàâäó. Òîãäà âñåãî êîêîñîâ 65 øòóê. 65− 6−
7− 6 = 46, è ýòî ÷èñëî íå äåëèòñÿ íà 7.
2) Ïóñòü ëæåò âòîðîé, à òðåòèé ñêàçàë ïðàâäó. Òîãäà âñåãî êîêîñîâ 61. 61−6−6−7 =
42, ýòî äåëèòñÿ íà 7. Òîãäà áåç ïåðâûõ òðåõ ãîâîðèâøèõ áûëî 42 : 7 = 6 îñòðîâèòÿí.
Âñåãî ïðèøëî 9 îñòðîâèòÿí.

Îòâåò. 9 îñòðîâèòÿí


